Richiami: test e intervalli (F. De Santis)
Test

1. Test esatti per valore atteso modello normale
[Problema N1 - X;|0 ~ N(6, 0?), varianza ¢ nota] !

Si usa la statistica test

Qlan, 00) = V=) oz 0160 ~ N0, 1)

Indicando con u, quantile di livello e della v.a. N(0, 1) si ottiene

(a) One-sided A
e Hy:0<60yvs Hi :0 >0
e Rifiuto Hy (ampiezza o) --»  Q(2n,0p) > ui—q
o 7(0) =1-® (L0 0y) +u10)
e Tutto uguale se Hy : 0 = 6
(b) One-sided B
e Hy:0>0pvs Hi :0 <0y
e Rifiuto Hy (ampiezza ) --»  Q(zp,00) < uq
o 1(0) = @ (=20 — 00) + ua )
e Tutto uguale se Hy : 6 = 6y
(¢) Two-sided
e Hy:0=1060yvs Hy:0#0
e Rifiuto Hy (ampiezza ) --» |Q(zn,00)| > ui—g

o n(6)=1— [<1> (f@(e — ) +u1_%) — (fT"(e ~ o) — ul_%)}

3

2. Problema N3 - Test esatti per varianza modello normale
[X;|60 ~ N(uog, ), valore atteso pg noto] 2
Si usa la statistica test
nSS

1
2 2 } : X, 2
fo con Q(Zn790)|90 ~ Xn € SO n ( i NO) .

Q(Zn7 00) =

Indicando con ¢, quantile di livello € della v.a. x2 si ottiene

!Problema N2 - Per il caso in cui la varianza & incognita si considera la statistica test

T — 0 1 & -
Qlan,00) = Vo =) con Q00 Ho~ Ts o S= Ty K

I percentili g che definiscono le regioni di rifiuto di Ho sono quindi riferiti alla v.a. T, —1.
2Problema N4 - Per il caso in cui il valore atteso & non noto, si usa la statistica test

(n—1)87

o 2 2 1 < ¥~ \2
Q(zn,00) = === con Q(Zn,00)l00 ~ Xin e sn—n_lgg(Xi—Xn).

I percentili g che definiscono le regioni di rifiuto di Hy sono quindi riferiti alla v.a. x2_;.



(a) One-sided A
e Hy:0<6yvs Hi :0 >0
e Rifiuto Hy (ampiezza ) --»  Q(2zn,00) > qi—a
e Tutto uguale se Hy : 0 = 6
(b) One-sided B
e Hy:0>0yvs Hi :0 <0y
e Rifiuto Hy (ampiezza o) --+  Q(2n,6) < qa
e Tutto uguale se Hy : 0 = 6
(c) Two-sided
e Hy:0=10yvs Hy: 0#£ 0

e Rifiuto Hy (ampiezza ) --»  Q(zp,0) < qg Vv Q(2n,6) > G-g

3. Test asintotici basati su smv (Wald)?
4. Si considera

dmv(zn) - 90

Qza,00) = sd(0o)

con Sd(eo) = In(eo)fl

(a) One-sided A
e Hy:0<86yvs Hi :0 >0
e Rifiuto Hy (ampiezza ~ a) --»  Q(2zn,00) > ui_qo
o i(0) =1 - @ |-Gl 4 Ay,
e Tutto uguale se Hy : 0 = 6
(b) One-sided B
e Hy:0>0pvs Hi :0 <0y
e Rifiuto Hy (ampiezza ~ o) --+  Q(zn,00) < Uq
o 77(6) = @ [~ 4 20y, |
e Tutto uguale se Hy : 0 = 6
(¢) Two-sided
e Hy:0=0yvs Hy :0# 06
e Rifiuto Ho (ampiezza ~ o)  --»  |Q(zn,00)| > u1-g

o () =1 (@[S + Siuog | - @ |-G - i as])

9(dmv)—g(00)

3Si procede in analogia per test su A = g(6), usando la statistica test @(zn, 0o) = IR



Intervalli di confidenza
Consideriamo negli esempi qui di seguito solo gli intervalli centrali, ovvero quelli che derivano dagli
intervalli pivoltali di tipo a code uguali

1. IC per valore atteso modello normale
[X;|0 ~ N(6,0?), varianza o? nota]

Si usa la quantita pivotale

Qan,0) = YT =0 Q(2,0)10 ~ N(O, 1)

o

Indicando con u, quantile di livello e della v.a. N(0, 1) si ottiene

lea == yn + Uy —

Bl

3
2. IC varianza modello normale

[Xi|60 ~ N(uop, ), valore atteso ug noto|

Si usa la quantita pivotale

2
Qn ) ="0 con Q2 0)0~ X

Indicando con ¢, quantile di livello € della v.a. x2 si ottiene

nS2 nS?
Cl—a = 0 ) —
qi-g 4g

3. IC asintotici (modelli regolari)

Si considera la quantita pivotale asintotica

~ o (zp) — 0
Zp,0) = ————
Q(2zn, 0) 40

con sg\(@ = /In(dmy)~t. Osservando che, V0 €

Q(Z,,0)|0 ~ N(0,1),

si ottiene o
Cica =dmy £ u1,%8 (9)



1. Tabella sinottica (per quantita pivotali e statistiche test, modello normale)

Probl. | Modello | param. | Q. pivotale | Statistica test | distrib.
Q(0,2,) Q(0o,2y)

N1 N(6,0%) |6 Y(Zn—6) Vn(Zn—bo) N(0,1)

N2 N(6:,0) | 6, olza6) ¥2(Zn=bo) Tn1

N3 | N(uo.0) |0 n% nd 2

N4 N(61,02) | 62 % % Xa_1




